Beweis einer Formel des Herrn Sonine. 

Yon 

E. Gubler in Zurich. 


In seiner trefflichen Arbeit „Recherches sur les fonetions cylindri- 
ques“ Math. Annalen Band XVI gelangt Sonine auf pag. 18 zu folgender 
Gleichung 
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woraus sich ergiebt 
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Er fiigt hinzu: „La demonstration directe de eette egalite singuliere 
de deux integrates definies parait presque impossible. “ Einen solchen 
Beweis will ich hier mittheilen. 

Es sei 


A=j sin[f(s-f)-^]s-»- 1 <^ 



Da sin u — ^ e+‘“ — i g- l '“, so zerlege ieh dieser Trennung ent- 
sprechend das Integral A in zwei Theile 

A = I -j- JJT. 
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Id I seize ieh is = t, log s = log i — log t soli reell sein, wenn t 
in der positiven Axe liegt. Da 
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SO folgt 
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Am westliehen Horizont verschwindet das Integral; man kann daher 
einen Integrationsweg von i 00 bis — 00 zulegen nnd dann geradlinig 
von i naeh — 00 integriren. Das Integral wird dadnrch eonvergenter. 
Man bat also 


1 = 



ir*— 1 dpj 


II ist eonjugirt, somit 
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Zur Yerbindung beider Wege dient ein rechtlaufiger Halbkreis um 0, 
der von — i durch 1 naeb i gebt. Setzt man auf diesem Halbkreis 
t = e V, so ist das noeb feblende Integral 
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Man bekommt somit 

/ 1 r -i™ « 

gccosf cos n<p d<p =» 2 ^ / e 2 \ t 't- n - 1 dt = ne 2 <7(£c), 
wodurch die angefuhrten Gleicbungen Sonine’s bewiesen sind. 


Zurich, December 1896. 



